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Stoff-Verteilung zur Integration 

    Grundniveau - Gymnasium 

Datei Nr. 48011 Teil 1  Einführung in die Grundlagen: 

    Änderungen  und  Differenziale  
    Lineare Änderungen  /  Nicht-lineare Änderungen 
    Lineare Änderungen auf der Tangente - Differenzialbegriff 
    Das unbestimmte Integral – Stammfunktionen -  Grundintegral 1 

Datei Nr. 48012 Teil 2: Integrationsregeln  
     Unbestimmte Integrale für ganzrationale und gebrochen rationale  

  Funktionen mit vielen Substitutionsarten. Umfangreiches Übungsmaterial 

Datei Nr. 48013 Teil 3 Das bestimmte Integral für Potenzfunktionen, ganzrationale und gebrochen 
rationale Funktionen, auch mit Substitution. 

Datei Nr. 48014 Teil 4 Integration von Wurzelfunktionen (1) 

Datei Nr. 48030   Grundniveau für einfache Anforderungen: Gemischtes Trainingsheft 

    Gründlichen Wiederholen und Trainieren: Potenzfunktionen, Rationale  
    Funktionen, Wurzel-, Exponential- und Trigonometrische Funktionen. 

Datei Nr. 48015 Teil 5  Partielle Integration: alles 

Datei Nr. 45041 Teil 6 Exponentialfunktionen alles 

Datei Nr. 46041 Teil 7 Ln-Funktionen alles 

Datei Nr. 48016 Teil 8 Trigonometrische Funktionen alles 

Datei Nr. 48040   Lernblatt:  Die wichtigsten Integrale  

Höheres Niveau (Studium) 

    Gebrochen rationalen Funktionen: 
Datei Nr. 48050  Integrationsmethoden - Übersicht 

Datei Nr. 48051   Integration mit Partialbruchzerlegung 

Datei Nr. 48052   Reduktionsformel bzw. Umgekehrte partielle Integration 

Datei Nr. 48055  Integration mit arctan-Funktionen 

Datei Nr. 48060  Sammlung schwerer Integrale 

Datei Nr. 48056  Integration von Wurzelfunktionen (2)  mit arcsin-Funktionen 

Datei Nr. 48070  Integration von Wurzelfunktionen (3):  Substitutionen mit sin und sinh 

Datei Nr. 48057  Integration der Arkusfunktionen 

Datei Nr. 48061  Schwierige Integrale Aufgabensammlung 
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Partialbruchzerlegung 

Im Text 43055 wird dieses Verfahren sehr ausführlich gezeigt und eingeübt. 

Hier werden dazu Beispiele gezeigt, diese aber gleich in Integrationsaufgaben eingefügt. 

Einführung 

Unter einer Partialbruchzerlegung versteht man eine Methode, die einen Bruchterm in eine Summe 

von zwei oder mehr Bruchtermen zerlegt. Dieses Verfahren benötigt man um Integrale für gebrochen 

rationale Funktionen so umzuformen, dass die Integrale berechenbar werden. 

An diesem Beispiel wird gezeigt was dahinter steckt: 

 Das Integral  
2

2
1

4x 8
dx

x x 6


    kann nicht mit einer Substitution berechnet werden. 

 (Siehe nächste Seite). 

 Weiß man jedoch, dass der Nenner der Funktion die Nullstellen -2 und 3 hat, dann kann man 

 ihn in das Produkt     x 3 x 2    zerlegen und erhält für die Funktion diese Darstellung: 

          
4x 8

f x
x 3 x 2




 
 

Dieser Bruchterm ist die Summe zweier Brüche mit den Nennern x 3  und x 2 .  Ihre Zähler 

kennen wir noch nicht.  Aber sicher sieht diese Funktion in der Summendarstellung so aus: 

        a b
f x

x 3 x 2
 

 
 

 a und b sind noch zu bestimmen. Das notwendige Verfahren heißt „Partialbruchzerlegung“. 

 Ich zeige zwei Seiten später an Hand zweier verschiedener Methoden, wie man die 

 gesuchten Koeffizienten berechnet:  164
5 5

a und b   und somit   
164

5 5f x
x 3 x 2

 
 

. 

 Jetzt hat die Funktion f eine Form die sich gut integrieren lässt: 

  
2 2 2 2164

5 5 164
5 52

1 1 1 1

4x 8 1 1
dx dx dx dx

x 3 x 2 x 3 x 2x x 6   

 
           

     

 Dies wird im folgenden Beispiel 1 ausführlich dargelegt. 

 

Im Zeitalter des achtjährigen Gymnasiums wird dieses Verfahren wohl kaum noch in Gymnasien 

angeboten. Daher wird dieser Text wohl „nur noch“ für Neugierige und Interessierte von Bedeutung 

sein.  Auch die jetzt in Schulen einziehenden CAS-Rechner benötigen es nicht. Dennoch gehört es zu 

den wichtigen Methoden der Integralrechnung.  Studenten müssen dies jedoch lernen! 
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